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Introducao

Este trabalho destina-se ao estudo de hipersuperficies de curvatura média constante folheadas
por hiperesferas, em dois espagos ambientes, no espaco FEuclidiano e no espaco

Hiperbdlico.

Resultados e Discursoes

Nistche em [5] provou que se uma superficie em R H-cmc é folheada por circulos, entdo os
planos contendo estes circulos sdo paralelos. Além disso, ele mostrou que a superficie é de
rotacao, isto é, uma das superficies descritas por Delaunay. Para dimensoes arbitrarias, Jagy
estudou em [8] as hipersuperficies minimas no espaco Euclidiano R"*!, n > 3, folheadas por
hiperesferas. Ele mostrou que os hiperplanos contendo estas hiperesferas sao paralelos e que a
hipersuperficie é de revolugao (rotacionalmente simétrica em relagao a um eixo) e em [9] Jagy
estudou hipersuperficies H-cmc folheadas por esferas em trés espacos ambiente diferentes, no
espago Euclidiano, no espago Hiperbdlico e na esfera. Lépez em [4] também faz um estudo
das hipersuperficies H-cmc folheadas por hiperesferas, em trés espacos ambientes, no espago
Euclidiano, no espaco Hiperbdlico e no espaco de Lorentz-Minkowski, apresentando alguns
resultados ja obtidos por Jagy mas com demonstracoes diferentes.

Em 1956, M. Shiffman estudou as superficies minimas em R? cujo bordo consiste da unido
de curvas de Jordan contidas em planos paralelos. Mais tarde, Schoen em [6] mostrou este

resultado para dimensoes arbitrdrias. Lépez em [3] mostrou um resultado andlogo ao de



Shiffmam para superficies H-cmc em R3e nos mostramos uma generalizacio para o resultado

da Rafael.

Teorema 0.1. Suponhamos que B = By U By C R onde cada B; é uma variedade
diferencidvel conexa, n — 1 dimensional, e estd contida em um hiperplano II; e tal que 11y
e s sdo paralelos e, além disso, que B € invariante por reflexdes através de um hiperplano
P ortogonal a 11;, i = 1,2. Suponhamos também, que cada parte de B; determinada por P
€ um grdfico sobre P. Entdo toda hipersuperficie compacta de curvatura média constante
mergulhada com bordo B inteiramente contida na faixa determinada pelos hiperplanos 111 e

IIy € invariante por reflexdao através do hiperplano P.

Mostramos em nosso trabalho que hipersuperficies H —cmc (H # 0) folheadas por esferas,

em duas situacoes diferentes, sao hipersuperficies de revolucao.

Teorema 0.2. Seja M"™, n > 2, wma hipersuperficie de R"*1, orientdvel e orientada, de
curvatura média constante H, nao nula, e folheada por esferas em hiperplanos paralelos.

Entao M™ € uma hipersuperficie de revolucdo.

Teorema 0.3. Seja M uma hipersuperficie, orientdvel e orientada, em H™! de curvatura
média constante e folheada por esferas em horoesferas paralelas. Entao M ¢ uma hipersu-
perficie de revolugao, isto €, existe uma geodésica « tal que M € invariante por um grupo de

isometrias de H" ™! que deiza o fiza.

Mostramos como sdo as hipersuperficies M do espaco hiperbélico H*t! de curvatura

média constante, nao nula, folheadas por esferas em hiperplanos geodésicos paralelos.

Teorema 0.4. Seja M™ uma hipersuperficie, orientdvel e orientada, em H*"! de curvatura
média constante, nao nula, e folheada por esferas em hiperplanos geodésicos paralelos. Se
existem dois hiperplanos geodésicos Py e Py da folheagdo de M tais que (M N Py)U (M N Py)
¢ invariante por reflexdes hiperbdlicas através de (n — 1) hiperplanos geodésicos ortogonais

entre si e ortogonais a Py U P, entao M €é uma hipersuperficie umbilica.

Os dois primeiros resultados foram apresentados por Jagy em [9] e em [4] Lopez apresentou
outras demonstragoes para estes resultados. As demostracoes que apresentamos é devido a

Lépez [4].



Conclusao

Obtemos que hipersuperficies H — cme(H # 0) folheadas por esferas, em dois espacos ambi-
entes, sao de revolucao e que em alguns casos é possivel obter respostas sobre a geometria de

uma hipersuperficie a partir da geometria do seu bordo.
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